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摘 ， 要 对 于 任意 的 正 整 数 只 用 SCD 表 示 Snarandache 水 数 , 即 S 孔 一 
RE K2kE-1) 即 CD 一 make K2k-1) EN 


正 整 数 上 使 得 
的 性 质 ,， 获得 了 较 强 的 均值 性 质 及 渐进 
关键 词 Smarandache 冰 数 
中 图 法 分 类 号 0156 4 
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对 于 任意 的 正 整 数 闻 著 名 的 Smnarandache 郴 
数 尽 也 定义 为 : 并 巧 一世 焉 nm mE N, 例 
如 : 久 1) 一 1 SO2) 一 2 S3) 一 3 SG4) 一 1 SG ) 一 
$ X6) 一 6 义 7) 一 7 38) 一 4 S9) 一 6 SI10) 一 
S … 从 So 的 定义 和 人 性质 , 很 容易 推断 , 对 于 任意 
正 整数 ? 若 它 的 标准 素 因 数 分 解 式 是 ?一 各 名 … 
了 则 有 
本 二 二 二 (1 ) 
关于 立 D 和 的 算术 性 质 有 许多 学 者 进行 研究 ， 
并 得 到 了 许多 重要 理论 价值 的 成 果 。 文 献 [ ] 研究 
了 Sarandach4 殉 数 的 上 下 界 问题 , 得 到 了 SCP 交 
上 下 界 估计 , 即 ，(P-lD 吧 六 B 运 (CP-l)afa 十 1 
十 Jona] 十 
文献 [ 3] 研究 了 Snalandade 殉 数 的 均值 性 质 ， 
SC ID) 


给 出 了 溯 了 及 一 二 均值 的 渐进 公式 
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也 这 贡 站 lm PE N， 而 函数 民 马 的 定义 为 ， 最 小 的 
主要 利用 初等 方法 和 解析 方法 , 研究 复合 函数 江 QCD)) 


渐 近 公式 
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文献 [3 研究 了 Snarandach 策 数 的 值 分 布 性 质 获 
得 了 下 面 更 深刻 的 结果 ， 
设 FI 5 表示 ] 王 大 素 因数 , 对 于 任意 整数 全 


1 有 潮 进 公式 : 

习 cse -er-- 人 虽 
本 文 研究 了 立 aCD 移 均 值 性 质 , 并 给 出 了 较 强 的 
均值 估计 及 有 趣 的 恒等式 , 发 展 了 上 Snarandache 
教授 在 (Ony Problans Not soltpn% 一 书 中 所 涉及 
问题 的 研究 工作 。 同 时 , 将 证 明 以 下 结论 ; 

定理 1 设 获 2 是 给 定 正 整数 , 对 于 任意 整数 
你 1 有 下 面 的 潮 进 公式 
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其 中 5 和 F2 3 …，B 是 可 计算 常数 . 
特别 的 当 讨 工时, 我 们 有 : 
推论 ”对 于 任意 整数 你 1 有 下 面 的 渐进 公式 


2 SCx 由) 一 (2 于 :让 
1 引 理 及 其 


144 P /2x 
证 明 

为 了 完成 定理 的 证 明 , 先 叙述 两 个 简单 的 引 理 。 

引 理 1 对 于 任何 实数 八 1, 有 渐 近 公式 

设 ( 习 一 人 1 由 Abe 夸 和 公式 ”及 素数 定理 


i 又 
(为 光 9 


其 中 守 (i-1) (FE 2 3… ]B。 
引 理 1 的 证 明 可 参阅 文献 [ 外 。 
5 引 理 2 设 是 系数 和 


也 -站 
证 明 由 Abe 夸 和 公式 “及 引 理 ! 有 
忆 p- jsco= 科 9- :jcoar 
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于 是 完成 了 引 理 2 的 证 明 。 
2 定理 的 证 明 


完成 定理 的 证 明 : 

证 明 对 于 任意 正 整数 人 1, 当 PC2m-1 冯 nn 

入 Cm+T1)(C2m+H1) 时 , 都 有 QZ = 巴 , 也 束 是 说 
方程 CD 王 m 有 4m+1 个 解 ， (2m 一 1) 十 1 廿 
(2m 一 1) 十 2 …(mHl1)(C2mT1) 

由 于 革 所 以 由 文献 [5] 知 当 攻 D 一 艺 时 ， 普 


满足 长 RE 二 1 亦 即 mv 十 00) 于 


是 注意 到 SmD< 对 有 : 
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《四 一 吃 二 人 
OO 习 王 >) m。SCm) 十 OO 习 (2) 


呈 几 、 
现 村 所 有 正 数 IE na -2 成 两 个 子 集 人 
B 其 中 定 满 足 那 些 存在 素数 p 使 得 日 本 日 记 
人 2 四 人 入 2 AS 
J 殉 改 数 耻 而 了 是 包含 区 间 | 1 -2 中 不 居于 


集合 A 的 那些 正 整数 , 于 是 利用 性 质 (1 斌 ,有 
> ms。 Som) >) 凸 。SCm) 一 


人 ma mR ad 
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其 中 B(EF2 3 … 及 是 可 计算 常数 , 并 注意 
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其 中 ?一 1，5( 23 3 …， 也 是 可 计算 常数 . 
现在 讨论 集合 了 芍 情 况 由 (1) 式 及 集合 B 的 


定义 知 , 对 于 任意 的 ms 也 若 它 的 标准 素 因 数 分 解 
式 是 m 一 旦 名 … 丰 : 则 有 
Sm 一 maxd SCBDJS maxdai 
于 是 由 (1) 式 有 
的 Sm 去 2 /二 Imm< 
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